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 ناسب بنویسید:: درجاهای خالی، عبارت متمرین .1

 

1:   پ    ب:     2الف: 

2
 : مثبت یا صفرت     

 

 تمرین: پاسخ کوتاه .2

 

: ت     y:   پ    fب:     7الف:  2,  

 

 درستی یا نادرستی عبارات زیر را تعیین کنید:تمرین:  .3

 

 نادرست: ت     پ: درست   درست ب:    نادرستالف: 
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 ناسب بنویسید:تمرین: درجاهای خالی، عبارت م .4

 

 

 

 یا نادرستی عبارات زیر را تعیین کنید: تمرین: درستی .5

 

 الف: نادرست     ب: درست

 

 ناسب بنویسید:تمرین: درجاهای خالی، عبارت م .6

 

8الف: 

3
   2ت:     7پ:     ب:      
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2)به صورت زیر است، نمودار تابع  fتمرین: نمودار تابع  .7 1)y f x   را رسم کرده و دامنه و برد آنرا

 بیابید. 

 

 

)نکته: برای رسم نمودار تابع  )y f ax b   ابتدا نمودار تابعf با توجه به علامت کسر  راb

a
به اندازه  ،

b

a
 تقسیم می کنیم. aبه سمت راست یا چپ منتقل می کنیم و سپس طول های نقاط را بر  

 

3)به صورت زیر است، نمودار تابع  fتمرین: نمودار تابع  .8 ) 1y f x    را رسم کرده و دامنه و برد

 آنرا بیابید. 

 

 راهنمایی:

 

   

(3 ) 1 ( 3 ) 1

( ) ( 3) ( 3 ) ( 3 ) 1

y f x f x

y f x y f x y f x y f x
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2به صورت زیر است، نمودار تابع  fنمودار تابع تمرین:  .9 ( 1) 1y f x    دامنه سپس را رسم کرده و

 و برد آنرا بیابید.

 

 

2به صورت زیر است، نمودار تابع  fتمرین: نمودار تابع  .10 ( 1) 1y f x     را رسم کرده و دامنه و برد

 آنرا بیابید. 

 
a,تمرین: مقادیر  .11 b  3را چنان بیابید که چندجمله ای 2 1x ax bx    2برx  1وx  بخش پذیر

 .باشد

)یادآوری: باقیمانده تقسیم چند جمله ای  )P x  برx a  برابر است با( )P a. 

 

 
 

* *

1 0 1

( 1) 1 1 0 0 *

2 0 2

3 3
(2) 8 4 2 1 0 4 2 9 4 2 9

2 2

x x

R P a b a b a b

x x

R P a b a b a a a b

    

            

   

 
                 

 

 

2چندجمله ای اگر   .12 3x ax   2برx 1آن را بر  مبخش پذیر باشد، باقیمانده تقسیx .بیابید 
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2 0 2

1
(2) 4 2 3 0 2 1

2

1 0 1

1 3
( 1) 1 ( 1) 3

2 2

x x

R P a a a

x x

R P

   


         

    

       

 

 

2چندجمله ای اگر تمرین:  .13 3x ax   1برx  2بخش پذیر باشد، باقیمانده تقسین آن را برx 

 بیابید.

 

1 0 1

( 1) 1 3 0 2

2 0 2

(2) 4 ( 2) 2 3 3

x x

R P a a

x x

R P

    

        

   

      

 

a,تمرین: مقادیر  .14 b  3را چنان بیابید که چندجمله ای 2x ax b   1برx  بخش پذیر بوده و

 باشد. 4برابر  2xباقیمانده تقسیم آن بر 

 

 *

1 0 1

( 1) 1 0 *

2 0 2

(2) 8 4 4

1 0
7 3 4 3 3 1 0

8 4 4

x x

R P a b

x x

R P a b

a b
a a a b

a b

    

     

   

    

  
          

  

 

 

تمرین: نامعادله  .15   log 1 log 2 3x x   .را حل کنید 

یادآوری: تابع    log 1 log 2 3x x    را یک تابع لگاریتمی می گویند که صعودی و یا نزولی بودن

آن به مقدار    log 1 log 2 3x x    .بستگی دارد 

1aاگر   0آنگاه تابع صعودی اکید و اگر 1a  .تابع نزولی اکید است 
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10 1

10 10log 1 log 2 3 log 1 log 2 3 1 2 3 4x x x x x x x


             

 

 تمرین: .16

 

 

 

6چندجمله ای تمرین:  .17 1x  1 حسب بر راx تجزیه کنید، 

 یادآوری:

    1 0 2 1 0 1. . .n n n n nx y x y x y x y x y         

   1 0 2 1 1 0 1. . ( 1) .n n n n n nx y x y x y x y x y          

 فرد باشد آنگاه nو اگر 

    1 0 2 1 0 1. . .n n n n nx y x y x y x y x y        

 جواب:

   6 6 6 5 0 4 1 3 2 2 3 1 4 0 51 1 . . . . . .x x x y x y x y x y x y x y x y          
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 :جزیه کنیدت .18

 

 

نمودار تابع تمرین:  .19 
2

( ) 1 1f x x   .را رسم کرده و یکنوایی آنرا در دامنه اش تعیین کنید 

2yراهنمایی: با توجه به نمودار تابع  x است. 7,8شماره  های ، پاسخ سوال مشابه تمرین 

 

نمودار تابع تمرین:  .20 
3

( ) 1 2f x x   .را رسم کرده و یکنوایی آنرا در دامنه اش تعیین کنید 

 

 درستی یا ناردستی عبارات زیر را مشخص کنید. تمرین: .21

 

 الف: نادرست      ب: نادرست

 

)تمرین: دوره تناوب تابع  .22 ) Sinf x a bx c   برابر
3

  است،  -2و  6و حداکثر و حداقل مقدار تابع

 ضابطه تابع را تعیین کنید.

یادآوری: در توابع    Sin , Cosy a cx d b y a cx d b      داریم 

max
,

min

2

f

f a b
R a b a b

f a b

T
c
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 جواب:

(*)

2
6 6

3

max 6(*)
2 4 2 2 6 4 4

min 2

T b b
b

f a c
c c a a a

f a c

 
      

   
           

     

 

 

)دوره تناوب تابع  تمرین: .23 ) Sinf x a bx c   برابر  است،  -3و  5و حداکثر و حداقل مقدار تابع

 کنید.تعیین تابع را  ضابطه

(*)

2
2 2

max 5(*)
2 2 1 1 5 4 4

min 3

T b b
b

f a c
c c a a a

f a c


      

   
           

     

 

 

2تابع و حداکثر و حداقل مقادیر   تمرین: دوره تناوب .24
( ) 5Cos 2

3
f x x

 
  

 
 را تعیین کنید. 

 
max 5 1 6

4,6
min 5 1 4

2 2
3

2

3

f

f a b
R

f a b

T
c

 


     
  

        

  
 

 

تابع و حداکثر و حداقل مقادیر   تمرین: دوره تناوب .25 ( ) 3Cos 1f x x   .را تعیین کنید 

 
max 3 1 4

2,4
min 3 1 2

2 2
2

f

f a b
R

f a b

T
c
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 درستی یا ناردستی عبارات زیر را مشخص کنید. تمرین: .26

 

 الف: نادرست    ب: نادرست

Cos2 تمرین: معادله .27 Cos 1 0x x   را حل کنید 

 یادآوری:

2
Sin Sin

2

2
Cos Cos 2

2

tan tan

cot cot

x k
x

x k

x k
x x k

x k

x x k

x x k

 


  

 
  

 

  

  

 
  

  

 
     

 

   

   

 

توجه: اگر  1,1a   آنگاه معادله هایSin x a  وCos x a .جواب ندارند 

 حل:

 

2Cos2 2Cos 1
2 2Cos 2 Cos 1 0 2Cos 1 Cos 1 0 2Cos Cos 0

Cos 0 Cos 2
2 2

Cos 2Cos 1 0
1 2 2

Cos Cos 2
2 3 3

x x

x x x x x x

x x k

x x

x x k

 


 


 

           


    

   
      


 

 تمرین: معادله های زیر را حل کنید .28

2 3 3
2Cos5 2 0 Cos5 Cos 2

2 4 4
x x x k

 



        

 

3 2 2 2

Sin3 Sin 2 0 Sin3 Sin 2 2
3 2 2 5 2

5

x k x x k

x x x x k
x k x x k x
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 حل کنید تمرین: معادله های زیر را .29

 

 

tan5 tan3 0 tan5 tan3 5 3 2
2

k
x x x x x k x x k x


            

 

 به صورت زیر است، حدهای خواسته شده را بنویسید. fتمرین: نمودار تابع  .30

lim ( ) 1
x

f x


 

 2

lim ( ) 0
x

f x


 

  

 2

lim ( )
x

f x


 

  

lim ( ) 1
x

f x


 

 

 حدهای زیر را محاسبه کنید.تمرین:  .31

 

 حدهای زیر را محاسبه کنید. .32

             2
2 2

2 1 2 1 5 5 5

4 2 . 2 2 2 . 2 2 0 . 4 0x x

x x
Lim Lim

x x x       

 
     

    
 

             2
( 2) ( 2)

2 1 2 1 5 5 5

4 2 . 2 2 ( 2) . 2 ( 2) 4 . 0 0x x

x x
Lim Lim

x x x         

 
     

      
 

3 2
2Cos3 3 0 Cos3 Cos 3 2

2 6 6 3 18

k
x x x k x
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5

5 4 5 4 5

5
5

4 5 4 5

5 5

5 5

3 7 3 7
4 4

4 0 04 3 7 4

1 2 1 23 2 3 0 0 3
3 3

4 3 7 4 4

3 2 3 3

x x x

x x

x
x x x x x x

Lim Lim Lim
x x

x
x x x x

x x x
Lim Lim

x x x

  

 

   
                

         
        
   

 
 

    

 

5 5

5 5

4 3 7 4 4

3 2 3 3x x

x x x
Lim Lim

x x x 

 
 

    
 

 

 حدهای زیر را محاسبه کنید. تمرین:  .33

 
3

3 22 3 2 1

3 3 3 3 3 0x

x
Lim

x



  


        
  

 

   

 

   

 

 

2

2

2 2

22

3 5 2 10. 3 5 2 53 5 2

5 5 5

3 3 10 3
3

5

x x x

x x

x x xx x xx
Lim Lim Lim

x x x x x x

x x x
Lim Lim

xx x

  

 

       
                

    
    
    

  

3مجانب های تابع   تمرین:  .34
( )

2

x
f x

x





 را تعیین کنید. 

lim: اگر 1یادآوری ( )
x a

f x


  آنگاه خطx a تابع  نمودار مجانب قائمf .است 

lim: اگر 2یادآوری ( )
x

f x b


  آنگاه خطy b تابع  افقی نمودار مجانبf .است 

 جواب:

2 2

3
( )

2

2 0 2

3 5
lim ( ) lim

2 0

3
lim ( ) lim lim 1 1

2

x x

x x x

x
f x

x

x x

x
f x

x

x x
f x y

x x
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مجانب های تابع   تمرین: .35
3

3
( )

1

x
f x

x





 را تعیین کنید. 

3

3 3

3
1 2

3 3

3
( )

1

1 0 1 1

3 2
lim ( ) lim

1 0

3 1
lim ( ) lim lim lim 0 0

1

x x

x x x x

x
f x

x

x x x

x
f x

x

x x
f x y

x x x

  
 

   






     

 
   




     



 

 

مجانب های تابع   تمرین: .36
2

2
( )

x x
f x

x x





 را تعیین کنید. 

 

 

 

 

2

2

1 1

1 1
( ) , 0

1 1

1 0 1 1

1 2
lim ( ) lim

1 0

1
lim ( ) lim lim 1 1

1

x x

x x x

x x xx x
f x x

x x x x x

x x x

x
f x

x

x x
f x y

x x

  
 

  

 
   

  

     


   




    



 

1xخط    1مجانب قائم و خطy  .مجانب افقی نمودار تابع است 

 

1xکدام یک از خطوط  تمرین: .37    3وx    تابع  قائم مجانب
2

2

4 3
( )

2 3

x x
f x

x x

 


 
 است؟ 

   

   

 

 

 

 

   

 

 

2

2

1 1

3 3

1 . 3 34 3
( ) , 1

2 3 1 . 3 3

3 2
lim ( ) lim

3 4

3 6
lim ( ) lim

3 0

x x

x x

x x xx x
f x x

x x x x x

x
f x

x

x
f x

x 

 


   

   
   

    

 
 



 
   



 

1xخط پس خط   3 مجانب قائم نیست اماx   .مجانب قائم است 
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 تمرین: مجانب های تابع با نموار زیر را بنویسید. .38

 

 

2

2

lim ( ) 2

lim ( ) 2

lim ( ) 2 2

lim ( ) 1 1

x

x

x

x

f x x

f x x

f x y

f x y







 





  

   

    

  

 

مجانب های تابع   تمرین: .39
2

2

5
( )

4

x
f x

x





را تعیین  

 کنید.

   

2

2

2

2

2
1 1

2

2
1 1

2 2

2 2

5
( )

4

4 0 1

5 4
lim ( ) lim

4 0

5 4
lim ( ) lim

4 0

5
lim ( ) lim lim 1

4

x x

x x

x x x

x
f x

x

x x

x
f x

x

x
f x

x

x x
f x

x x

 

 


 


   

  






    

 
   



 
   




  



 

1xخطوط    1وx    1مجانی های قائم و خطy  .مجانب افقی نمودار تابع است 

 

 تمرین: با توجه به نمودار تابع .40

 Eالف: در کدام نقطه خط مماس، افقی است؟ 

 مثبت ، مثبت است یا منفی؟ F ب: شیب خط مماس در نقطه 

، کدام Dو  Bج: از دو مقدار شیب خط مماس بر تابع در نقاط 

 B یک بیشتر است؟

 نمودار است. یادآوری: مشتق تابع در یک نقطه، در صورت وجود، همان شیب خط مماس بر
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)2مشتق پذیری تابع   تمرین: .41 ) 4f x x   2را در نقطهx  .بررسی کنید 

یادآوری: اگر حد 
0

( ) ( ) ( ) ( )
lim lim
x a h

f x f a f x h f a

x a h 

  



را در نقطه  fموجو باشد، آنگاه تابع 

x a مشتق پذیر می گویند و 
0

( ) ( ) ( ) ( )
( ) lim lim

x a h

f x f a f x h f a
f a

x a h 
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 حل تمرین:

2

2 2 2 2

2 2

2 2

4 0 2 . 2 2( ) (2)
(2) lim lim lim 4.lim

2 2 2 2

2 2
(2) 4. lim 4. lim 4

2 2

2 2
(2) 4. lim 4. lim 4

2 2

x x x x

x x

x x

x x x xf x f
f

x x x x

x x
f

x x

x x
f

x x

 

 

   


 


 

    
    

   

 
   

 

  
      

  

 

 

)مشتق پذیری تابع   تمرین: .42 ) 2f x x   2را در نقطهx  .بررسی کنید 

2 2 2

2 2

2 2

2 0 2( ) (2)
(2) lim lim lim

2 2 2

2 2
(2) lim lim 1

2 2

2 2
(2) lim lim 1

2 2

x x x

x x

x x

x xf x f
f

x x x

x x
f

x x

x x
f

x x

 

 

  


 


 

  
   

  

 
   

 

  
      

  

 

 

مشتق پذیری تابع   تمرین: .43
2 3, 1

( )
3 1, 1

x x
f x

x x

  
 

 
1xرا در نقطه    .بررسی کنید 

  
 

 

1

2 2

1 1 1 1

1 1 1

( ) (1)
(1) lim

1

1 13 4 1
(1) lim lim lim lim 1 2

1 1 1

3 13 1 4
(1) lim lim lim 3 2

1 1

x

x x x x

x x x

f x f
f

x

x xx x
f x

x x x

xx
f

x x

   

  




   


  


 



    
      

   
 

      
  

 

 

مشتق پذیری تابع   تمرین: .44  ( ) 2f x x x   2را در نقطهx  .بررسی کنید 

 
 

 

 

2 2 2

2

2

( 2) 0( ) (2)
(1) lim lim lim

2 2

(1) lim 2 2

(1) lim 2 1

x x x

x

x

x xf x f
f x

x x

f x

f x
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1xنشان دهید نقطه  .45   2، نقطه گوشه ای برای تابع( )f x x x  .است 

یادآوری: اگر نیم مماس راست و نیم مماس چپ در نقطه ای موجود و غیرهمراستا باشند، آن نقطه یک 

ط نقانقطه گوشه ای برای تابع است. یکی از ویژگی های نقاط گوشه ای مشتق ناپذیری تابع در آن 

 است.

   

   

 

2

1 1 1 1

1 1

1 1

0 . 1 1( ) (2)
( 1) lim lim lim lim

2 1 1 1

1 1
( 1) lim lim 1

1 1

11
( 1) lim lim 1

1 1

x x x x

x x

x x

x x x x xf x f
f

x x x x

x x
f

x x

xx
f

x x

 

 

   


   


   

   
     

   

 
    

 

 
     

 

 

 

 تمرین: ثابت کنید اگر تابعی در یک نقطه مشتق پذیر باشد، آنگاه در آن نقطه پیوسته است. .46

 قضیه و اثبات آن در کتاب است.

 

2xو خط مماس بر نمودار در  fدر شکل زیر نمودار تابع  تمرین: .47   ،داده شده است 

f(2)الف:   .را تعیین کنید 

0 2 2
(2) 1

1 3 2
O A

O A

x x
f

y y

 
    

  
 

2xب: معادله خط مماس بر نمودار در   .را بنویسید 

   0 0

1

3 1. 2 1

m

y y m x x y x y x



         
 

 

 نمودار است.یادآوری: مشتق تابع در یک نقطه، در صورت وجود، همان شیب خط مماس بر 
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 تمرین: .48

 

 

اگر داشته باشیم:  تمرین: .49       2 3, 2 1, 2 3, 2 2f f g g       آنگاه مقادیر   2fg   و

   2f g   .را بیابید 

             

       

. 2 2 . 2 2 . 2 1. 3 2.3 3

2 2 2 1 2 3

f g f g g f

f g f g

       

       

 

 

 مشتق بگیرید.)ساده کردن مشتق ضروری نیست.( تمرین: .50

 

 مشتق بگیرید.)ساده کردن مشتق ضروری نیست.( تمرین: .51

 

     

 

 

3 2 22

23
3

2

2 . 2 1 3 2 . 11
( ) ( )

2 1 2 1

( ) ( ). ( ) ( ). ( )
:

( ) ( )

x x x x xx
f x f x

x x x x

f x f x g x g x f x
Note

g x g x

    
  

   

    
 

 

 

     

      

3 2

1

( ) Cos 2 ( ) 3 2Sin 2 Cos 2

: Cos ( ) . ( ).Sin ( ) .Cos ( )n n

g x x g x x x

Note f x n f x f x f x
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 یادآوری:

      

 

1

2

Cos ( ) . ( ).Sin ( ) .Cos ( )

( ) ( ). ( ) ( ). ( )

( ) ( )

n nf x n f x f x f x

f x f x g x g x f x

g x g x

  

    
 

 

 

 مشتق بگیرید.)ساده کردن مشتق ضروری نیست.( تمرین: .52

    

 

 

2

22
2

2

2 4 2 2 12 1
( ) ( )

4 4

( ) ( ). ( ) ( ). ( )
:

( ) ( )

x x xx
f x f x

x x

f x f x g x g x f x
Note

g x g x

   
  

 

    
 

 

 

   

 

      

2

1

2 1 1. 2 12 1 2 1
( ) Sin ( ) Cos

1 11

: Sin ( ) . ( ).Cos ( ) .Sin ( )n n

x xx x
g x g x

x xx

Note f x n f x f x f x

       
             

  

 

      

 

 

4 5 4 5

2
55

5 5

5

20 3 3 2 15 1 . 4 3 7

3 24 3 7
( ) ( )

3 2 4 3 7
2.

3 2

( )
: ( )

2 ( )

x x x x x x

x xx x
h x h x

x x x x

x x

f x
Note f x

f x

        

   
  

    

  




 

 یادآوری: 

    

 

Sin ( ) ( ).Cos ( )

( )
( )

2 ( )

f x f x f x

f x
f x

f x

 




 

 مشتق بگیرید.)ساده کردن مشتق ضروری نیست.( تمرین: .53

   

 

2

22 2
2

1. 1 2 .
( ) Cos ( ) Sin

1 11

x x xx x
g x g x

x xx
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4 3

3 2 31
( ) 2 1 ( ) 4. 6 2 1

2
f x x x f x x x x

x

 
        

 
 

 یادآوری:

    

  1

Cos ( ) ( ).Sin ( )

( ) . ( ). ( )n n

f x f x f x

f x n f x f x 

  

 

 

 مشتق بگیرید.)ساده کردن مشتق ضروری نیست.( تمرین: .54

3 2

2 3
( )

2

x
f x

x x





 

      3 2: ( ) Sin 2 1 ( ) 3. 2Cos 2 1 Sin 2 1Note g x x g x x x      

 تمرین: نمودار مشتق تابع زیر را رسم کنید.)با ذکر دلیل( .55

 

 

f,تمرین: نمودار توابع  .56 g  به صورت زیر است و( )
( )

( )

f x
h x

g x
 (1)، مقدارh .را بیابید 

   
2 2

4 0
(1) 2

2 0

0 4
(1) 1

4 0

(1). (1) (1). (1) 2.3 ( 1).2 8
(1)

9(1) 3

f

g

f g g f
h

g
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ساعت، دارای جرم  tیک توده باکتری پس از  تمرین: .57  2m t t t   است. آهنگ تغییر جرم

9tتوده باکتری را در لحظه   .بیابید 

xدر همسایگی نقطه  fیادآوری: اگر تابع  a  پیوسته باشد، آنگاه آهنگ لحظه ای تغییرات تابع در

این بنقطه برابر است با 
0

( ) ( ) ( ) ( )
( ) lim lim

x a h

f x f a f a h f a
f a

x a h 

  
  


. 

 حل تمرین:

 

  
   

 
 

2 2

9 9 9

2

9 9

9

( ) (9) 84 3 81
( ) lim lim lim

9 9 9

9 9 . 93 81
lim lim

9 9 99 3

91 1
lim 18

1 63

t x x

x x

x

f t f t t t t
f a

t t t

t t tt t

t t tt t

t

t

  

 



     
   

  

                     

 
    
 
 

 

 

)3آهنگ تغییر  لحظه ای تابع تمرین:  .58 ) 2f x x x در بازه  0,2 آهنگ تغییر لحظه ای  و

1xآن در   ؟را محاسبه کنید 

در بازه  fیادآوری: اگر تابع  ,a b  پیوسته باشد، آنگاه آهنگ متوسط تغییرات تابع در این بازه برابر

)است با  ) ( )f f b f a

x b a

 


 
. 

 حل تمرین:

(2) (0) 4 0
2

2 0 2 0

f f f

x

  
  

  
 

    
 

23

2

1 1 1 1

1 12 1( ) (1)
(1) lim lim lim lim 1 1

1 1 1x x x x

x x xx xf x f
f x x

x x x   
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)2آهنگ تغییر  لحظه ای تابع  تمرین: .59 ) 2 5 1f x x x   2در نقطهx  چقدر از آهنگ تغییر لحظه ،

1xای آن در    بیشتر است؟ 

 

  
 

2 2

2 2 2

2 2

2 5 1 19( ) (2) 2 5 18
(2) lim lim lim

2 2 2

2 2 9
lim lim 2 9 13

2

x x x

x x

x xf x f x x
f

x x x

x x
x

x

  

 

    
   

  

 
   



 

 

 

  
 

2 2

1 1 1

1 1

2 5 1 2( ) ( 1) 2 5 3
( 1) lim lim lim

1 1 1

1 2 3
lim lim 2 3 1

1

13 1 12

x x x

x x

x xf x f x x
f

x x x

x x
x

x

  

 

      
    

   

 
   



 

 

)2آهنگ تغییر  تمرین: .60 ) 2 5 1f x x x    2لحظه ای تابع در نقطهx   چقدر از آهنگ تغییر آن در

بازه   1,5 بیشتر است؟ 

 

  
 

2 2

2 2 2

2 2

2 5 1 19( ) (2) 2 5 18
(2) lim lim lim

2 2 2

2 2 9
lim lim 2 9 13

2

x x x

x x

x xf x f x x
f

x x x

x x
x

x

  

 

    
   

  

 
   



 

(5) (1) 76 8 68
17

5 1 4 4

13 17 4

f f f

x
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 مربوط به کتاب ریاضی سه تجربی:تمرینات 

 .است حسابان دو مربوط به مباحث حذف شده ریاضی سه، توضیح: برخی از سوالات

 

 تمرین: درجاهای خالی، عبارت مناسب بنویسید: .61

 

 درجاهای خالی، عبارت مناسب بنویسید: .62

 

 رستی یا نادرستی عبارات زیر را تعیین کنید:د .63

 

 را تعیین کنید:درستی یا نادرستی عبارات زیر  .64

 

 تمرین: پاسخ کوتاه .65

 

 درستی یا نادرستی عبارات زیر را تعیین کنید: .66
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 تمرین: درجاهای خالی، عبارت مناسب بنویسید: .67

 

 تمرین: درستی یا نادرستی عبارات زیر را تعیین کنید: .68

 

 تمرین: درجاهای خالی، عبارت مناسب بنویسید: .69

 

1به صورت زیر است، نمودار تابع  fتمرین: نمودار تابع  .70
2 ( )

3
y f x   را رسم کرده و دامنه و برد آنرا

 بیابید. 

 

 

)به صورت زیر است، نمودار تابع  fنمودار تابع  .71 ) 2
2

x
y f  .را رسم کنید 
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1به صورت زیر است، نمودار تابع  fنمودار تابع   .72
(4 )

2
y f x .را رسم کنید 
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3)به صورت زیر است، نمودار تابع  fنمودار تابع   .73 ) 1y f x    را رسم کرده و دامنه و برد

 آنرا بیابید. 

 

2به صورت زیر است، نمودار تابع  fتمرین: نمودار تابع  .74 ( 1) 1y f x    را رسم کرده و سپس دامنه

 و برد آنرا بیابید.

 

2به صورت زیر است، نمودار تابع  fتمرین: نمودار تابع  .75 ( 1) 1y f x     را رسم کرده و

 دامنه و برد آنرا بیابید. 
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اگر  .76
2

1
( )

1
g x

x



)و   ) 4f x x  ،  دامنه تابعgof را را به کمک تعریف بیابید. 

)2اگر  .77 ) 2 1g x x   و( ) 1f x x  ،  دامنه تابعfog را را به کمک تعریف بیابید. 

)اگر  .78 ) 3 1g x x   3و
( )

2

x
f x

x


 ،  دامنه تابعfog را را به کمک تعریف بیابید. 

)2اگر  .79 ) 5f x x   و( ) 6g x x  

 را بیابید.)دامنه به کمک تعریف( fogالف. ضابطه و دامنه تابع 

ب. با محدود نمودن دامنه تابع  
3

( ) 1 2f x x  .یک تابع وارون پذیر بیابید ، 

)نشان دهید توابع  .80 ) 3 4f x x   4و
( )

3

x
g x


 .وارون یکدیگرند ، 

1اگر داشته باشیم  .81
( ) 3

8
f x x   3و( )g x x  1، مقدار 1(5)g f  .را به دست آورید 

تابع و مقادیر حداکثر و حداقل مقادیر   دوره تناوب .82 ( ) 2 3Sin 4f x x  .را تعیین کنید 

)تابع و مقادیر حداکثر و حداقل مقادیر   دوره تناوب .83 ) 1 2Sin
3

f x x
 

   
 

 را تعیین کنید. 

)تابع و حداکثر و حداقل مقادیر   دوره تناوب .84 ) Cos 2
2

x
f x 

 
   

 
 را تعیین کنید. 

)دامنه تابع  .85 ) tan 2f x x .را بیابید 

مقدار  .86 Sin 22.5 ید.را محاسبه کن 

تابع و حداکثر و حداقل مقادیر   د وره تناوب .87 ( ) 3Cos 2 1f x x   .را به دست آورید 

2معادله  .88
Sin .Cos

4
x x  .را حل کنید 

2تابع و حداکثر و حداقل مقادیر   دوره تناوب .89
( ) 5Cos 2

3
f x x

 
  

 
 را تعیین کنید. 

Sinمعادله  .90 Cos2 0x x  .را حل کنید 
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Cos2معادله  .91 Sin 1 1x x   .را حل کنید 

Cos2معادله  .92 Cos 1 0x x   .را حل کنید 

 حدهای زیر را محاسبه کنید. .93

 
 

3

3

3x

x
Lim

x




 

2

3

9

1 2x

x
Lim

x

 
 

  
  

 حدهای زیر را محاسبه کنید. .94

3

2

3x
Lim

x 
 

2

1

1

2 3x

x
Lim

x x

 
 

  
 

 حدهای زیر را محاسبه کنید. .95

 
0 Sinx

x
Lim

x

 

  1 1 2x

x x
Lim

x x

 
    

  

 حدهای زیر را محاسبه کنید. .96

 
0

1

1 Cosx
Lim

x 
 

2
4

2

16x

x
Lim

x
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 با توجه به نمودار تابع ، حدهای خواست شده را بنویسید.  .97

 1

( )
x

Lim f x


 

 

0
( )

x
Lim f x


 

( )
x
Lim f x


 

 

 

(4)در شکل زیر  .98 5f   (4)و 1.5f     مختصات نقاط ،A  وB  وC .را تعیین کنید 

 

 نمودار تابع داده شده است، مشتقات جدول زیر را با نقاط مشخص شده نظیر کنید. .99

 

 نمودار تابع داده شده است، مشتقات جدول زیر را با نقاط مشخص شده نظیر کنید. .100
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 مشتق بگیرید.)ساده کردن مشتق ضروری نیست.( .101

    
3

2( ) 1 . 5 1f x x x   

 کردن مشتق ضروری نیست.(مشتق بگیرید.)ساده  .102

 
41

. 2 1y x
x

   

 مشتق بگیرید.)ساده کردن مشتق ضروری نیست.( .103

 
5

4( )f x x x  

( )
1

x
g x

x



 

 مشتق بگیرید.)ساده کردن مشتق ضروری نیست.( .104

   
3

2( ) 1 . 5 1f x x x   

3( ) 1g x x x  

 بگیرید.)ساده کردن مشتق ضروری نیست.(مشتق  .105

5

( )
2 1

x
f x

x

 
  

 
 

 

اگر  
2 , 0

( )
, 0

x x
f x

x x

 
 


 آنگاه 

 الف. نشان دهید تابع در مبدا مختصات مشتق پذیر نیست.

 ب. ضابطه تابع مشتق را بنویسید.

 تابع مشتق این تابع را رسم کنید. ج. نمودار

اگر   .106
2 , 0

( )
, 0

x x
f x

x x

 
 


نشان دهید   0f  و 0f  موجودند اما 0f  .وجود ندارد 

 

 

9 2
( )

x
g x

x
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)2مشتق تابع   .107 ) 1 2f x x    را در( 1)f   .به کمک تعریف بیابید 

)3مشتق تابع   .108 ) 1f x x    1را درx  .به کمک تعریف بیابید 

مشتق پذیری   .109
2 , 1

( )
3 1, 1

x x x
f x

x x

  
 

 
1xرا در       .به کمک تعریف مشتق بیابید 

)2تابع .110 ) 2 5 1f x x x    ماهگی نشان می دهد آهنگ متوسط  60قد نوزادان را به طور متوسط تا

رشد در بازه زمانی   0,25 را بیابید؟ 

)2معادله حرکت یک متحرک به صورت  .111 )f t t t   است، سرعت لحظه ای در چه زمانی با سرعت

متوسط در بازه  0,4 برابر است؟ 

)2ساعت دارای جرم  tیک توده باکتری پس از  .112 )f t t t   است. آهنگ تغیر جرم توده

باکتری را در بازه زمانی  3,4 .بیائید 

)2تابع  .113 )f x ax bx   1در نقطهx   دارای اکسترمم نسبی است، مقادیرa  وb .را بیابید 

)آهنگ تغییر  تابع  .114 ) 2f x x   2را ازx   7تاx  .محاسبه کنید  

3اکسترمم های مطلق تابع   .115 2( ) 2 3 12f x x x x    را در بازه 2,1 .بیابید 

3اکسترمم های مطلق تابع  .116 2( ) 3 9 10f x x x x     را در بازه 1,3 .بیابید 

)3جدول تغییرات تابع  .117 ) 3 4f x x x    رانقاط بحرانی و اکسترمم های تابع رسم کرده و 

 بیابید.

3جدول تغییرات تابع  .118 2( ) 2 3 12f x x x x    نقاط بحرانی و اکسترمم های رسم کرده و

 را بیابید.نسبی این تابع 

3اکسترممهای مطلق تابع  .119 2( ) 2 3 12f x x x x    را در بازه 1,3 .بیابید 

3نقاط بحرانی و اکسترمم های تابع   .120 2( ) 3 9 10f x x x x    .را بیابید 

متر است، طول و عرض مستطیل را چنان تعیین کنید که مساحت آن  24محیط مستطیلی  .121

 ماکسیمم مقدار ممکن باشد.
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a,دو عدد  .122 b  2بیابید که 60a b  .و حاصل ضرب آنها بیشترین مقدار ممکن باشد 

مربع شکل به طول ضلع یک متر را در نظر بگیرید.می خواهیم از چهار گوشه ی آن فلزی ورق  .123

بر می  xبرش بزنیم و آن ها را کنار بگذاریم. سپس لبه جعبه را به اندازه  xمربع های کوچکی به ضلع 

 چقدر باشد تا حجم جعبه حداکثر مقدار ممکن گردد. xگردانیم تا یک جعبه در باز ساخته شود، مقدار 

 بوده و حاصل ضرب آنها بیشترین مقدار ممکن باشد. 10دو عدد بیابید که تفاضل آنها  .124

 

 پیروز باشید

 یمزبان حبیب 


