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 وقت بخیر

 جزوه های کلاس های مجازی 

مزبان حبیبیمدرس:   
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 تکمیلیتمرینات  

تابع حداکثر و حداقل مقادیر و مقادیر   تناوبدوره  .1 ( ) 2 3Sin 4f x x  .را تعیین کنید 

یادآوری: در توابع    Sin , Cosy a cx d b y a cx d b      داریم 

max
,

min

2

f

f a b
R a b a b

f a b

T
c
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𝑓(𝑥)تابع حداکثر و حداقل مقادیر و مقادیر   وره تناوبد .2 =

1 − 2Sin (
−𝜋

3
𝑥) .را تعیین کنید 

max𝑓 = |𝑎| + 𝑏 = 2 + 1 = 3

min𝑓 = −|𝑎| + 𝑏 = −2 + 1 = −1

𝑇 =
2𝜋

|𝑐|
=

2𝜋

|
−𝜋
3
|
= 6

 

 

)تابع و حداکثر و حداقل مقادیر   دوره تناوب .3 ) Cos 2
2

x
f x 

 
   

 
 را تعیین کنید. 

max𝑓 = |𝑎| + 𝑏 = 𝜋 + 2

min𝑓 = −|𝑎| + 𝑏 = −𝜋 + 2

𝑇 =
2𝜋

|𝑐|
=

2𝜋

|
−𝜋
3 |

= 6
 

 

)دامنه تابع  .4 ) tan 2f x x .را بیابید 
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𝑇 =
𝜋

|𝑐|
=

𝜋

|2|
=
𝜋

2
 

مقدار  .5 Sin 22.5 .را محاسبه کنید 

 

تابع و حداکثر و حداقل مقادیر   وره تناوب د .6 ( ) 3Cos 2 1f x x    به دست آوریدرا. 

max𝑓 = |𝑎| + 𝑏 = 3 + 1 = 4

min𝑓 = −|𝑎| + 𝑏 = −3 + 1 = −2

𝑇 =
2𝜋

|𝑐|
=

2𝜋

|2𝜋|
= 1

 

 

2 معادله .7
Sin .Cos

4
x x  را حل کنید. 
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2 2 2
Sin .Cos 2Sin .Cos Sin 2 Sin

4 2 2 4

2 2
4 8

2 2
4 2 8

x x x x x

x k x k

x k x k
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 یادآوری:

2
Sin Sin

2

2
Cos Cos 2

2

tan tan

cot cot

x k
x

x k

x k
x x k

x k

x x k

x x k

 


  

 
  

 

  

  

 
  

  

 
     

 

   

   

 

2تابع و حداکثر و حداقل مقادیر   دوره تناوب .8
( ) 5Cos 2

3
f x x

 
  

 
 را تعیین کنید. 

max𝑓 = |𝑎| + 𝑏 = 5 − 2 = 3

min𝑓 = −|𝑎| + 𝑏 = −5 − 2 = −7

𝑇 =
2𝜋

|𝑐|
=
2𝜋

|
2
3
|
= 3𝜋
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Sin معادله .9 Cos2 0x x  را حل کنید. 

Sin Cos 2 0 Sin Sin 2 0 Sin Sin 2
2 2

2
2 2 3 2

2 2 3 6

2 2 2 2
2 2 2

x x x x x x

k
x k x x k x

x k x x k x k

 

   
 

  
    

   
           

   


        

 
               

  

 

Sinیادآوری:    Cos ,Cos Sin
2 2

x x x x
    

      
   

 

Cos2 معادله .10 Sin 1 1x x   را حل کنید. 
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Cos2 معادله .11 Cos 1 0x x   را حل کنید. 

 

2 2Cos 2 Cos 1 0 2Cos 1 Cos 1 0 2Cos Cos 0

Cos 0 Cos 2
2 2

Cos 2Cos 1 0
1 2 2

Cos Cos 2
2 3 3

x x x x x x

x x k

x x

x x k

 


 


          


    

    
      


 

 توجه: 

3
Cos 0

2 2
x x

 
    

توجه: اگر  1,1a   آنگاه معادله هایSin x a  وCos x a .جواب ندارند 

 

 درستی یا ناردستی عبارات زیر را مشخص کنید. تمرین:. 12

 

 ب: نادرست      الف: نادرست
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)تمرین: دوره تناوب تابع . 13 ) Sinf x a bx c   برابر
3

 است، ضابطه تابع را تعیین کنید. -2و  6حداقل مقدار تابع  و حداکثر و 

یادآوری: در توابع    Sin , Cosy a cx d b y a cx d b      داریم 

max
,

min

2

f

f a b
R a b a b

f a b

T
c



  
       

   


 

(*)

2
6 6

3

max 6(*)
2 4 2 2 6 4 4

min 2

T b b
b

f a c
c c a a a

f a c
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)تمرین: دوره تناوب تابع . 14 ) Sinf x a bx c   برابر  است، ضابطه تابع را تعیین کنید. -3و  5و حداکثر و حداقل مقدار تابع 

(*)

2
2 2

max 5(*)
2 2 1 1 5 4 4

min 3

T b b
b

f a c
c c a a a

f a c


      

   
           

     

 

 

2تابع و حداکثر و حداقل مقادیر   تمرین: دوره تناوب. 15
( ) 5Cos 2

3
f x x

 
  

 
 را تعیین کنید. 

 
max 5 1 6

4,6
min 5 1 4

2 2
3

2

3

f

f a b
R

f a b

T
c
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تابع و حداکثر و حداقل مقادیر   تمرین: دوره تناوب. 16 ( ) 3Cos 1f x x   .را تعیین کنید 

 
max 3 1 4

2,4
min 3 1 2

2 2
2

f

f a b
R

f a b

T
c

 



      
  

         

   

 

 مشخص کنید. درستی یا ناردستی عبارات زیر را تمرین:. 17

 

 الف: نادرست    ب: نادرست
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Cos2 تمرین: معادله. 18 Cos 1 0x x   را حل کنید 

 یادآوری:

2
Sin Sin

2

2
Cos Cos 2

2

tan tan

cot cot

x k
x

x k

x k
x x k

x k

x x k

x x k

 


  

 
  

 

  

  

 
  

  

 
     

 

   

   

 

توجه: اگر . 19 1,1a   آنگاه معادله هایSin x a  وCos x a .جواب ندارند 

 حل:

 

2Cos2 2Cos 1
2 2Cos 2 Cos 1 0 2Cos 1 Cos 1 0 2Cos Cos 0

Cos 0 Cos 2
2 2

Cos 2Cos 1 0
1 2 2

Cos Cos 2
2 3 3

x x

x x x x x x

x x k

x x

x x k
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 تمرین: معادله های زیر را حل کنید. 20

2 3 3
2Cos5 2 0 Cos5 Cos 2

2 4 4
x x x k

 



       

 

3 2 2 2

Sin3 Sin 2 0 Sin3 Sin 2 2
3 2 2 5 2

5

x k x x k

x x x x k
x k x x k x

 

 
   

   


     
       



 

 تمرین: معادله های زیر را حل کنید .12

 

 

ایانپ  

3 2
2Cos3 3 0 Cos3 Cos 3 2

2 6 6 3 18

k
x x x k x
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